Estudio de la monotonia de una funcién racional y
calculo de la recta tangente en un punto

3:3

Ejercicio. Dada la funciéon f(x) = oS v
12 — 2%

1. Estudia la monotonia de la funcién f.
2. Halla la ecuacion de la recta tangente a la grafica de f en el punto de abscisa x = 2.
Solucién.
1.
Dominio 22 —2:+1=0%s (z — 1) =0 = {1} = Dom(f) =R — {1}.

La derivada de la funcién es

) = %x‘q“(1:2—2x+1)—(x3)~%(x2—2x+1) _
(22 — 2z +1)°
 Be?)(®—20+1) - (2°)- (22 -2) 2°(z—3)
(22 — 22 4 1) (x—1)°
2
-3
:>f'(x):O<:>L3):O<:>x2(:l:—3):O:>x:{O,3}
(z—1)
Tabla de monotonia
Intervalos | |—o0,0] 10, 1] 11,3[ 13, +o0]
S(f) + + - +
Monotonia | Creciente | Creciente | Decreciente | Creciente

De la tabla anterior podemos deducir que

Extremos de la funcién

27
Minimo en (3, f (3)) = <3, Z) ~ (3,0, 6,75)

2. Halla la ecuacion de la recta tangente a la grafica de f en el punto de abscisa x = 2.

Por el apartado anterior sabemos la derivada de f. Tenemos que calcular:

f2)=8

F1(2) = —4 } = la recta pedida es de la forma (y — (8)) = —4 - (z — 2)
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